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Suites arithmétiques et géométriques

A) Suites arithmétiques

Définition 1 : Suites arithmétiques
Une suite (uy) est appelée arithmétique si elle est de la forme :

Upy1 = Up + T
Ou r est un réel appelé raison de la suite.
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Propriété 1 : Formule explicite d’une suite arithmétique

Si (uy) est une suite arithmétique de raison r et de terme initial g, on peut calculer directement le n-éme terme avec la
formule :
Uy =ug + rxn

Exemple(s) :  Une usine fabrique 340 cartes électroniques par mois.
Pour augmenter leur production, ils achétent chaque mois une nouvelle machine qui permet de fabriquer 15 cartes de plus.

Si on note u; le nombre de cartes fabriquées le n-eme mois, alors :

ug = 340

Upp1 = Uy + 15
(un) est donc une suite arithmétique de raison 15.

On veut savoir combien on fabriquera de cartes au bout de 24 mois :
Uy =340 + 15x24 =700

Propriété 2 : Représentation graphique d’une suite arithmétique
Si on représente graphiquement une suite arithmétique, on obtient un nuage de points alignés.

_ =5
Exemple(s) : Soit (u,) telle que : { %o
_— Upy1 = Uy — 1
Il s’agit bien d'une suite arithmétique de raison —1.
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Propriété 3 : Sens de variation d’une suite arithmétique

Soit (uy,) une suite arithmétique de raison r :

e Sir >0, alors (uy,) est croissante;

e Sir <0, alors (uy,) est décroissante;

e Sir =0, alors (u,) est constante.
Exemple(s) :

® .1 =uy—4: (u,) est décroissante

® U,.1 =0,+7,3: (vy) est croissante

B) Suites géométriques

Définition 2 : Suites géométriques
Une suite (uy,) est appelée géométrique si elle est de la forme :
Upt+1 = Up X q

Ou ¢ est un réel appelé raison de la suite.

xq xq xq xq
ug uq Uy Us S

Exemple(s) : On met 1000 € sur un livret A, dont les intéréts composés sont de 3 % par an.

Si on note u; la somme d'argent sur le livret A aprés n années, on a :

ug = 1 000
Uy = Uy X 1,03

(un) est une suite géométrique de raison 1,03 et de terme initial 1 000.
Propriété 4 : Sens de variation d’une suite géométrique

Soit (u,) une suite géométrique de raison g > 0 :

e Sig >1, alors (uy) est croissante;
e Sig <1, alors (uy,) est décroissante ;

e Sig =1, alors (u,) est constante.

Remarque : Dans le cas ol g < 0, la suite n'est pas monotone (elle alterne entre valeurs positives et négatives).
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